
��つの直線�[��\�� �，�[�\�� �，[�\�� ��によって作られる三角形を考え

る。

���　三角形の各頂点からの距離の���乗の和が最小になる点は�� �
ア

�

イ

�
，

ウ

�

エ

�
�で

　ある。

���　三角形の各辺からの距離の���乗の和が最小になる点は�� �
オ

�

カ

�
，

キ

�

ク

�
�であ

　る。

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　���　慶応大�

 解説

[��\�� ��…①���[�\�� ��…②���[�\�� ��…�③とする

①，②�の交点を�$�，②，③�の交点を�%�，③，①�の交点を�&�とすると
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D，E �と三角形の各頂点からの距離の���乗の和は
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よって， �$3 � �%3 � �&3 �は�D 
��

�
，E 
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�
�のとき

最小となるから，求める点は

　�� �
ア��
イ�

，
ウ��
エ�

$
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この点は，実は�△$%&�の重心になります。

$�と�%�の中点を�0�とすると，中線定理より

　� �$3 � �%3 � �&3  ��
�30 
� �$0 � �&3 �

　　　　　　　　� � �30 � �3& �� �$0 �

0&を�����に内分する点を�1�とすると

前出のスチュワートの定理より

　　　　　　　　� ��
�31 
�� �01 �� �$0

　　　　　　　　� � �31 �� �01 �� �$0 �



01��$0�は定数であるから，31�が最小のとき

�$3 � �%3 � �&3 �は最小となる

31�が最小となるのは�3�と�1�が一致するときで

1�は�0�が�$%�の中点であり�&0を�����に内分する点より，△$%&�の重心であるから

3�が重心となるとき� �$3 � �%3 � �&3 �最小となる

����点�4�� 
F，G �と三角形の各辺からの距離の���乗の和を�/�とすると
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よって，/�は�F�
��G �
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�のとき最小となる

したがって，求める点は
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