
平面上の点�2�を中心とする半径���の円周上に点�3�をとり，円の内部または周上に���点�4�

5�を，△�345が���辺の長さ�
�

(�
�の正三角形になるようにとる．このとき，� �24 � �25

の最大値および最小値を求めよ．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　���　東京大�

 解説
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図のように，4�と�5�の中点を�0�とする

中線定理より
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(�
�で一定であるから，20�の最大，最小を

考えればよい。

20�が最小となるのは�0 2�のときで，このとき

　� �24 � �25  ��� ��
�

�
 
�

�
�

30 ��で一定であるから，0�は�3�を中心とする半径���の円周上を動く

20�が最大となるのは，4�または�5�が�2�を中心とする半径���の円周上にあるときで，
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4�が円周上にあるとき，

5�から�34�に下ろした垂線の足を�+�とすると

2�はこの直線上にあることに注意して，
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△205�で余弦定理より
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よって，このとき
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