
Q� �人の選手がトーナメント��図のような組合せの試合方式�

で優勝を争う。選手�$�は他のどの選手にも確率�S�����S����

で勝つものとし，$�以外の選手の力は互角であるとする。

トーナメントの組合せはくじで決める。このとき次を求めよ。

����$�が優勝する確率

����$�が行う試合の数の期待値

����$�以外の特定の選手�%�が優勝する確率
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 解説

����$�が勝ち上がってきた選手に�Q�回勝てばよいから
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����%�と�$�がともに勝ち上がった場合，�$�が�%�と

N�����N�Q ���回戦で当たる山にいるとき，%�が優勝するのは

�ⅰ��N�回戦で�$�と当たる場合
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これらは排反であるから
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%�が優勝する確率は，�N ���������…��Q �すべての場合を考えて
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ここで

　�
 N �

Q

&  ･
�N �S

��Q N �

� �
�

�
�

Q

� �
�

�
･S

�Q �

� �
�

�
�…�

�Q �S ･
�

�
�　�公比��S��

　　　　　　　　　� 

Q

� �
�

� � ��� Q
� 
�S

�� �S
�

　�
 N �

Q

&  
��Q N �

� �
�

�
���

Q

� �
�

�

�Q �

� �
�

�
…

�

�
�

　　　　　　　� 

�

� � ���
Q

� �
�

�

��
�

�

 ��
Q

� �
�

�
�

より

　� 
�

�Q� � ��� 
��S ･

Q

� �
�

� � ��� Q
� 
�S

�� �S
�� ��

Q

� �
�

�
 
�� QS

�Q� �
�

T

$�が優勝しない確率は��� QS �で，

他の� Q� ���人について，どの人が優勝する確率も等しいから，

%�が優勝する確率は

　�
�� QS

�Q� �
�


