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[  ��であることを示せ。
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[ �が連続な奇関数であるとき，任意の�D!��に対して�'�D
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　つことを示せ。

���　一般に�I � 
[ �は，偶関数と奇関数の和としてただ���通りに表せることを示せ。

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　���　上智大�

 解説

����I � 
[ �が偶関数かつ奇関数であるとすると，すべての実数�[�に対して

　�  I � 
�[ I � 
[ �かつ�  I � 
�[ �I � 
[

よって

　�  I � 
[ �I � 
[ �　��  I � 
[ �

したがって，�I � 
[ �が偶関数かつ奇関数ならば，すべての�[�に対して�  I � 
[ ��である

����'�D

D

I � 
[ G[ �'�D

�

I � 
[ G[ ' �
D

I � 
[ G[�

[ �D� ��

W ����D� ��

ここで，�'�D

�

I � 
[ G[�において�[ �W�とおくと，�
G[

GW
 ���

　�'�D

�

I � 
[ G[ ' D

�

･I � 
�W � 
�� GW �' �
D

I � 
[ G[

よって

　�'�D

D

I � 
[ G[ ��' �
D

I � 
[ G[ ' �
D

I � 
[ G[ �

����J � 
[ �を偶関数，K � 
[ �を奇関数として，�  I � 
[ �J � 
[ K � 
[ �…①�と表せるとすると

　�I � 
�[  �J � 
�[ K � 
�[ �　��I � 
�[  �J � 
[ K � 
[ �…②

①�②より

　� �I � 
[ I � 
�[  �J� 
[ �　��  J � 
[
�I � 
[ I � 
�[

�
�

①�②より

　� �I � 
[ I � 
�[  �K� 
[ �　��  K � 
[
�I � 
[ I � 
�[

�

このとき，�J� 
�[  J� 
[ ��K� 
�[  �K� 
[ �より，�J� 
[ �は偶関数，�K� 
[ �は奇関数であるか

ら，�  J � 
[
�I � 
[ I � 
�[

�
���  K � 
[

�I � 
[ I � 
�[

�
�とすればよい

次に，�I� 
[  J �� 
[ �K �� 
[ �…③�と表せるとすると，

②�③より

　�� J� 
[ �J �� 
[ �K� 
[ �K �� 
[ �

　��J� 
[ �J �� 
[  K �� 
[ �K� 
[ �



偶関数どうしの和�差�は偶関数であり，奇関数どうしの和は奇関数であるから，
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